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Èçâåñòíûé êðèòåðèéÞ.Â. Ïðîõîðîâà (1956) óòâåðæäàåò, ÷òî äëÿ
ñëàáîé êîìïàêòíîñòè çàìêíóòîãî ìíîæåñòâà îãðàíè÷åííûõ ðàäîíîâ-
ñêèõ ìåð íà ïîëüñêîì (ïîëíîì ñåïàðàáåëüíîì ìåòðè÷åñêîì) ïðî-
ñòðàíñòâå (T,G) îòíîñèòåëüíî ñëàáîé òîïîëîãèè, ïîðîæä¼ííîé íà
ïðîñòðàíñòâå RMb(T,G) îãðàíè÷åííûõ ðàäîíîâñêèõ ìåð ñåìåéñòâîì
Cb(T,G) îãðàíè÷åííûõ íåïðåðûâíûõ ôóíêöèé, íåîáõîäèìî è äîñòà-
òî÷íî âûïîëíåíèå äâóõ óñëîâèé:

(απ) äëÿ ëþáîãî ε > 0 ñóùåñòâóåò òàêîå êîìïàêòíîå ìíîæåñòâî C,
÷òî |µ|(T \ C) < ε äëÿ âñåõ µ ∈M ;

(β) sup(|µ|T | µ ∈M) ∈ [0,∞).

Â êíèãå Í. Áóðáàêè (1969) ïîêàçàíî, ÷òî ýòè óñëîâèÿ äîñòàòî÷-
íû äëÿ ñëàáîé êîìïàêòíîñòè íà òèõîíîâñêîì (âïîëíå ðåãóëÿðíîì)
òîïîëîãè÷åñêîì ïðîñòðàíñòâå [1, IX.5.5]. Îäíàêî, ýòè óñëîâèÿ íå áó-
äóò íåîáõîäèìûìè äàæå â ñëó÷àå ïîëîæèòåëüíûõ ìåð [2, 8.6]. Ñ òåõ
ïîð îñòàâàëàñü íåðåøåííîé ïðîáëåìà ñóùåñòâîâàíèÿ êðèòåðèÿ Cb-
ñëàáîé êîìïàêòíîñòè ìíîæåñòâà M ⊂ RMb(T,G)+ íà òèõîíîâ-

ñêîì ïðîñòðàíñòâå, ñôîðìóëèðîâàííîãî èñêëþ÷èòåëüíî â òåðìè-

íàõ òîïîëîãèè è òåîðèè ìåðû. Ðåøåíèå ýòîé ïðîáëåìû, íàéäåííîå
òîëüêî â ýòîì ãîäó, ïîòðåáîâàëî îòêàçà îò ñëèøêîì ñèëüíîãî ïðî-
õîðîâñêîãî óñëîâèÿ òîòàëüíîé óçêîñòè (απ) è íàõîæäåíèÿ áîëåå
ñëàáîãî õàðàêòåðèñòè÷åñêîãî óñëîâèÿ õâîñòîâîé óçêîñòè:

(αz) äëÿ ëþáîé ñåòè (µj ∈ M | j ∈ J) ñóùåñòâóåò òàêàÿ ïîäñåòü
(µji | i ∈ I), ÷òî äëÿ ëþáîãî ε > 0 íàéä¼òñÿ êîìïàêò C è
èíäåêñ i0 ∈ I, äëÿ êîòîðûõ µji(T \ C) < ε ïðè âñåõ i > i0.

Òåîðåìà 1. Ïóñòü (T,G) � òèõîíîâñêîå ïðîñòðàíñòâî. Ìíî-

æåñòâî M ⊂ RMb(T,G)+ ÿâëÿåòñÿ Cb-ñëàáî êîìïàêòíûì òîãäà

è òîëüêî òîãäà, êîãäà îíî çàìêíóòî è îáëàäàåò ñâîéñòâàìè (αz)
è (β).

Ñëåäñòâèå. Åñëè M ⊂ RMb îáëàäàåò ñâîéñòâàìè (απ) è (β),
òî åãî çàìûêàíèå clM â Cb-ñëàáîé òîïîëîãèè Cb-ñëàáî êîìïàêòíî.
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Â ñëó÷àå îáùåãî õàóñäîðôîâà òîïîëîãè÷åñêîãî ïðîñòðàíñòâà íå
èìååò ñìûñëà ðàññìàòðèâàòü Cb-ñëàáóþ êîìïàêòíîñòü, ââèäó âîç-
ìîæíîé òðèâèàëüíîñòè ñåìåéñòâà Cb(T,G): îíî ìîæåò ñîñòîÿòü èç îä-
íèõ òîëüêî ïîñòîÿííûõ ôóíêöèé. Ïîýòîìó Â.Ê. Çàõàðîâ ðàññìîòðåë
â [3] ñëàáóþ êîìïàêòíîñòü îòíîñèòåëüíî áîëåå øèðîêîãî íåòðèâè-
àëüíîãî ñåìåéñòâà S(T,G) ñèììåòðèçóåìûõ ôóíêöèé. Çàìåíÿÿ óñëî-
âèå (απ) áîëåå ñòðîãèì óñëîâèåì ëîêàëüíî òîòàëüíîé óçêîñòè

(αζ) äëÿ ëþáîãî G ∈ G è ëþáîãî ε > 0 ñóùåñòâóåò òàêîé êîì-
ïàêò C ⊂ G, ÷òî |µ|(G \ C) < ε äëÿ âñåõ µ ∈M ,

ïîëó÷àåì ñëåäóþùèé êðèòåðèé.

Òåîðåìà 2. Ïóñòü (T,G) � õàóñäîðôîâî ïðîñòðàíñòâî è M ⊂
RMb(T,G)+. Çàìûêàíèå clM ìíîæåñòâà M â S-ñëàáîé òîïîëîãèè

ÿâëÿåòñÿ S-ñëàáî êîìïàêòíûì òîãäà è òîëüêî òîãäà, êîãäà M îá-

ëàäàåò ñâîéñòâàìè (αζ) è (β).
Ñëåäñòâèå. Åñëè M ⊂ RMb îáëàäàåò ñâîéñòâàìè (αζ) è (β),

òî åãî çàìûêàíèå clM â S-ñëàáîé òîïîëîãèè S-ñëàáî êîìïàêòíî.
Ýòè ðåçóëüòàòû ñóùåñòâåííî îïèðàþòñÿ íà ðåøåíèå ïðîáëåìû

Ðèññà �Ðàäîíà �Ôðåøå îïèñàíèÿ ðàäîíîâñêèõ èíòåãðàëîâ êàê ëè-
íåéíûõ ôóíêöèîíàëîâ [4, 3] (ñì.òàêæå [5, 3.6.4]).
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